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6ی سوالات صفحه بارم  ردیف 
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 فقط معلوم کنید. و   با نماد درستی یا نادرستی عبارات زیر را 

   گزاره است.« اول است  2√» الف( 

𝑥∃ب( ∈ 𝑁 ∶ 2𝑥2 + 3𝑥 + 1 = 0   

𝑥∀)~ج( ∈ 𝑅 ∶  𝑥2 ≥ 0) ≡  ∃𝑥 ∈ 𝑅 ∶ 𝑥2 ≯ 0  

𝐴د(  ⊆ 𝐵  ⇒ 𝑃(𝐴) ≤ 𝑃(𝐵) 

𝐴فضای نمونه و   Sاگره(  ⊆ 𝑆    :باشد، همواره𝑃(𝐴) < 𝑃(𝑆) 

 رخ داده است. Aگوییم رخ دهد، می  Aهرگاه  یکی از اعضای  و(

 

 

 

 

1 

 

 

 

5/1  

 جاهای خالی را با عبارت مناسب پر کنید.

𝑃) الف( در عبارت  ⇒ 𝑞) عبارت ، q   شرط  ..................................... است برایP . 

 گوییم هرگاه: ...................................را ناسازگار می  Bو  Aهای ب( مجموعه

 گوییم.یک .............................  می ،فضای نمونه ج( به هر عضو

 نامیم.ی یک عضوی از فضای نمونه را یک پیشامد ................................ مید( هر زیر مجموعه

٢)   یزش گزارهار ه( > ٣ ⟺  −2 <  ،     ................................ است. (3− 

𝐴اگر   و( ⊆ 𝐵  که  طوریبه𝐴 ≠ 𝐵    آنگاه  ،A ی ......................... زیرمجموعهB  شود.نامیده می 

 

 

 

 

٢ 

⇒ 𝑝     ارزی زیر را نشان دهید.هم ،بدون استفاده از جدول وتنها به کمک استلزامات منطقی  ٢  ~ [(𝑝 ⇒ 𝑞) ∧ ~𝑞] ≡ 𝑇 

 

٣ 

55/0 𝐴:  مثال بزنید که  Cو   Bو  Aسه مجموعه    ∈ 𝐵 , 𝐵 ∈ 𝐶 , 𝐴 ∈ 𝐶    4 

 

٢5/1  

 

 5 زیرمجموعه افراز کرد؟ 4 توان به عضوی را به چند طریق می 6یک مجموعه 

5/1 𝐴به روش عضوگیری ثابت کنید اگر   ⊆ 𝐵    و𝐶 ⊆ 𝐷    باشد، آنگاه𝐴 ∪ 𝐶 ⊆ 𝐵 ∪ 𝐷    6 

 5 چندزیرمجموعه دارد؟  A؛ شودواحد کم می 480هایش ، تعداد زیرمجموعهعضو حذف کنیم A  ،4ی اگر از مجموعه 1

٢ 

 

 

𝐴باشیم  اگر داشته = {2𝐾| 𝐾 ∈ 𝑁 , 𝐾 ≤ 𝐵و      { 2 = {𝑥| 𝑥 ∈ 𝑁 , 𝑥2 ≤ و  Aبا نوشتن اعضای ،     { 10

B    حاصل ،𝐴2 − 𝐵2  .را بیابید 
8 

                                                                                                ها نشان دهیدبه کمک جبر مجموعه ٢  BABBA   الف( 

𝐶 − (𝐴 ∪ 𝐵) = (𝐶 − 𝐴) − 𝐵  (ب 

 

9 

 

  ادامه سوالات در صفحه دوم 
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 ردیف موصفحه دسوالات  بارم

5/1 𝐵اگر    ⊆ 𝐴  :باشد، ثابت کنید   𝑃(𝐴 − 𝐵) = 𝑃(𝐴) − 𝑃(𝐵) 01  

 11 نباشد را بیابید. ٣باشد اما مضرب  ٢انتخاب کنیم، احتمال اینکه مضرب   ٣00تا  1اگر عددی به تصادف از میان اعداد طبیعی  ٢

5/1 را  ٣، دو برابر سایر اعداد است. احتمال ظاهر شدن عدد بیشتر از       ٣ای ساخته شده که احتمال ظاهرشدن مضارب عدد      تاسی به گونه   

 بیابید.

٢1  

 5/1 𝑆به  صورت   𝑆اگر فضای نمونه ی   =  {𝑎 , 𝑏 , 𝑐 , 𝑑}   :باشد و داشته باشیم 𝑃( {𝑎, 𝑏}) =
2

5
,𝑃( {𝑎 و     𝑐}) =

1

2
    

𝑃(𝑐)و  = 2𝑃(𝑑)    ،باشد  𝑃( {𝑎, 𝑑}) .را بیابید 

٣1  

 پایان سرافراز باشد 
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1ی سوالات صفحه بارم  ردیف 

 

 

 

5/1  

 فقط معلوم کنید. و   با نماد درستی یا نادرستی عبارات زیر را 

       گزاره است.« اول است  2√» الف( 

𝑥∃ب( ∈ 𝑁 ∶ 2𝑥2 + 3𝑥 + 1 = 0      

𝑥∀)~ج( ∈ 𝑅 ∶  𝑥2 ≥ 0) ≡  ∃𝑥 ∈ 𝑅 ∶ 𝑥2 ≯ 0       

𝐴د(  ⊆ 𝐵  ⇒ 𝑃(𝐴) ≤ 𝑃(𝐵)      

𝐴فضای نمونه و   Sاگره(  ⊆ 𝑆    :باشد، همواره𝑃(𝐴) < 𝑃(𝑆)    

   رخ داده است. Aگوییم رخ دهد، می  Aهرگاه  یکی از اعضای  و(
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5/1  

 جاهای خالی را با عبارت مناسب پر کنید.

𝑃) الف( در عبارت  ⇒ 𝑞) عبارت ، q  ...............  است برای ..........لازمشرط ..P . 

𝐴گوییم هرگاه: .................را ناسازگار می  Bو  Aهای ب( مجموعه ∩ 𝐵 = ∅.................. 

 گوییم...............  میبرآمدیک ............... ،فضای نمونه ج( به هر عضو

 نامیم................. می.سادهی یک عضوی از فضای نمونه را یک پیشامد ...............د( هر زیر مجموعه

2)   یارزش گزاره ه( > 3 ⟺  −2 <  ................... است.درست،     ............. (3− 

𝐴اگر   و( ⊆ 𝐵  که  طوریبه𝐴 ≠ 𝐵    آنگاه  ،A سرهی ............زیرمجموعه .............B  شود.نامیده می 

 

 

 

 

2 

 

 

 

 

2 

⇒ 𝑝     ارزی زیر را نشان دهید.هم ،کمک استلزامات منطقی بدون استفاده از جدول وتنها به   ~ [(𝑝 ⇒ 𝑞) ∧ ~𝑞] ≡ 𝑇 

   𝑝 ⇒  ~ [(𝑝 ⇒ 𝑞) ∧ ~𝑞]   ≡  ~𝑃 ∨  ~ [(𝑝 ⇒ 𝑞) ∧ ~𝑞]   ≡  ~𝑃 ∨   [~(𝑝 ⇒ 𝑞) ∨ 𝑞]    
~𝑃 ∨  [(𝑝 ∧ ~𝑞) ∨ 𝑞]                                                                     ≡  ≡  ~𝑃 ∨   [~(~𝑝 ∨ 𝑞) ∨ 𝑞] 

 ≡ ~𝑃 ∨  [(𝑝 ∨ 𝑞) ∧ (~𝑞 ∨ 𝑞)] ≡ ~𝑃 ∨   [(𝑝 ∨ 𝑞) ∧ (𝑇)] ≡ ~𝑃 ∨   [(𝑝 ∨ 𝑞)]  ≡   
 ≡ (~𝑃 ∨ 𝑃) ∨ 𝑞 ≡ 𝑇 ∨ 𝑞 ≡ 𝑇  

 

  

 

 

 

 

3 

 
 
 
55/0  

 
 

𝐴:  مثال بزنید که  Cو   Bو  Aسه مجموعه   ∈ 𝐵 , 𝐵 ∈ 𝐶 , 𝐴 ∈ 𝐶    

𝐴 = {1}       𝐵 = {{1}, 2}                    𝐶 = {{1}, {{1}, 2}} 
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 ردیف 2ی سوالات صفحه بارم

 

 

25/1  

 

 زیرمجموعه افراز کرد؟ 4 توان به عضوی را به چند طریق می 6یک مجموعه 

 
6!

1!1!1!3!3!
+

6!

1!1!2!2!2!2!
+

6!

2!2!2!3!
= ⋯ 
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5/1  

𝐴به روش عضوگیری ثابت کنید اگر  ⊆ 𝐵    و𝐶 ⊆ 𝐷    باشد، آنگاه𝐴 ∪ 𝐶 ⊆ 𝐵 ∪ 𝐷 

 

𝑥 ∈ (𝐴 ∪ 𝐶)  →  {
𝑥 ∈ 𝐴    

∨
𝑥 ∈ 𝐶

→ →→   {
𝑥 ∈ 𝐵    

∨
𝑥 ∈ 𝐷

→→ 𝑥 ∈ (𝐵 ∪ 𝐷) 

 
 
 
 

 

 

 

 

6 

 

 

 

1 

 چندزیرمجموعه دارد؟  A؛ شودواحد کم می 480هایش ، تعداد زیرمجموعهعضو حذف کنیم A  ،4ی اگر از مجموعه

2  n−4 =  2  n − 440 → 2  n − 2  n−4  = 440 →  2  n−4 ( 2  4 − 1) = 440 
  2  n−4 = 22  → n-4= 5   →  n=9   →  2  9 = 512 

  

 
 

 

 

 

5 

 

 

 

2 

 

 

𝐴باشیم  اگر داشته = {2𝐾| 𝐾 ∈ 𝑁 , 𝐾 ≤ 𝐵و      { 2 = {𝑥| 𝑥 ∈ 𝑁 , 𝑥2 ≤ ،  Bو  Aبا نوشتن اعضای ،     { 10

𝐴2حاصل    − 𝐵2  .را بیابید 

𝐴 = {2,4}     𝐵 = {1 ,2,3}    
 𝐴2 =  {(2,2), (2,4), (4,2), (4,4)} 
𝐵2 =  {(1,1), (1,2), (1,3), (2,1), (2,2), (2,3), (3,1), (3,2), (3,3)} 

  

𝐴2 − 𝐵2 =  { (2,4), (4,2), (4,4)} 
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:ی سوالات صفحه بارم  ردیف 
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 ها نشان دهیدبه کمک جبر مجموعه

  BABBA   ف)ال 

(𝐴 ∪ 𝐵) ∩ 𝐵  ́ = (𝐴 ∩ 𝐵  ́ ) ∪ (𝐵 ∩ 𝐵  ́ ) =  (𝐴 ∩ 𝐵  ́ )  ∪ ∅ = 𝐴 − 𝐵 
 

 

 

𝐶 − (𝐴 ∪ 𝐵) = (𝐶 − 𝐴) − 𝐵  (ب 

𝐶 − (𝐴 ∪ 𝐵) = 𝐶 ∩ (𝐴 ∪ 𝐵) ́ = 𝐶 ∩ (𝐴 ∩́  𝐵 )́ = (𝐶 ∩ 𝐴 )́ ∩ 𝐵 ́ =  (𝐶 − 𝐴) − 𝐵 
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5/1  

𝐵اگر   ⊆ 𝐴  :باشد، ثابت کنید   𝑃(𝐴 − 𝐵) = 𝑃(𝐴) − 𝑃(𝐵) 

𝐴)می دانیم که  − 𝐵) ∩ (𝐴 ∩ 𝐵) = 𝐴)و      ∅ − 𝐵) ∪ (𝐴 ∩ 𝐵) = 𝐴  :پس 

  𝑃[(𝐴 − 𝐵) ∪ (𝐴 ∩ 𝐵)] =   𝑃(𝐴 − 𝐵) + 𝑃(𝐴 ∩ 𝐵)  :و  چون  𝐵 ⊆ 𝐴      پس𝐴 ∩ 𝐵 = 𝐵 ن:ایبنابر 

  𝑃(𝐴) = 𝑃(𝐴 − 𝐵) + 𝑃(𝐵)  :  یعنی 

𝑃(𝐴 − 𝐵) = 𝑃(𝐴) − 𝑃(𝐵) 
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 نباشد را بیابید. 3باشد اما مضرب  2انتخاب کنیم، احتمال اینکه مضرب   300تا  1اگر عددی به تصادف از میان اعداد طبیعی 

     B= 3و  مضارب     A  = 2مضارب 

𝑃(𝐴داریم:    − 𝐵) = 𝑃(𝐴) − 𝑃(𝐴 ∩ 𝐵) 

 

𝑃(𝐴)و          =
[

300
2 ]

300
=

150
300

=
1
2
𝑃(𝐴و             ∩ 𝐵) =

[
300

6 ]

300
=

50
300

=
1
6

 در نتیجه :   

 

𝑃(𝐴 − 𝐵) =
1
2

−
1
6

=
2
6

=
1
3
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4ی سوالات صفحه بارم  ردیف 

 

 

 

5/1  

را  3احتمال ظاهر شدن عدد بیشتر از   ، دو برابر سایر اعداد است.    3ای ساخته شده که احتمال ظاهرشدن مضارب عدد      تاسی به گونه  

 بیابید.

  P( 3)= p(6) =2w  ,  p(1)=p(2)=p(4)=p(5)=w 

𝑤پس:   8w=1یعنی:   4w+2(2w)=1حال:  =
1
8

  

𝑝({4,5,6}) حال:   =
1
8

+
1
8

+
2
8

=
1
2
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 5/1  

𝑆به  صورت   𝑆اگر فضای نمونه ی  =  {𝑎 , 𝑏 , 𝑐 , 𝑑}   :باشد و داشته باشیم 𝑃( {𝑎, 𝑏}) =
2
5

,𝑃( {𝑎 و     𝑐}) =
1
2

    

𝑃(𝑐)و  = 2𝑃(𝑑)    ،باشد  𝑃( {𝑎, 𝑑}) .را بیابید 

𝑝(𝑎)  داریم:   + 𝑝(𝑏) + 𝑝(𝑐) + 𝑝(𝑑) = 2  پس:      1
5

+ 2𝑃(𝑑) + 𝑝(𝑑) = 3𝑃(𝑑) یعنی:      1 =
3
5

 

𝑃(𝑑)پس:    =
1
5

𝑃(𝑐).  بنابراین     =
2
5

 

𝑝(𝑎)داریم:    + 𝑝(𝑐) =
1
2
𝑃(𝑎)پس:          =

1
2

−
2
5

𝑃(𝑎):   نابراینب    =
1

10
 

,𝑃( {𝑎و در نهایت     𝑑}) = 𝑝(𝑎) + 𝑝(𝑑) =
1

10
+  

1
5

=
3

10
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 پایان سرافراز باشد 
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