
ریاضی مسابقات دوره سومین اول مرحله�ی آزمون
کشور دانش�آموزان
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١ جلد ایران، در ریاضی المپیاد منبع:
محمودیان عباداله دکتر تألیف

مفروضند: زیر توابع .١

f (x) = ۱

⌊|x|⌋−۱
و g (x) = ۱

|⌊x⌋|−۱

که کنید ثابت ثانیاً آورید. به�دست را فوق توابع از هریک قلمرو اولا

lim
x→−۱+ f (x) = lim

x→۱− g (x)

است: مفروض زیر تابع .٢

f (x) = sin
(π
۲
⌊x⌋

)
که کنید ثابت ثانیاً کنید. رسم تناوب دورۀ یک در را آن نمودار و کنید تعیین را آن تناوب دورۀ اولا
روش (با نیست موجود lim

x→۱
f (x) ولی موجودند، دو هر lim

x→۱± f (x) راست) و (چپ یکطرفی حدهای
حد[). تعریف از استفاده ]با δ و ε

است. برقرار زیر رابطۀ R از y و x هر به�ازای که است شده تعریف چنان f : R−→R تابع .٣

f (x + y) = f (x) · f (y)

مشتق دارای نقطه هر در f کنید ثابت باشد، بینهایت[ ]مخالف متناهی و موجود f ′(۰) و f (۰) ̸= ۰ اگر
است.

باشد. داشته می�تواند جمله چند کلی حالت در (a +b +c)۹۹ بسط کنید تعیین .۴

باشیم داشته اگر .۵

Sn = ۵

۹
× ۱۴

۲۰
× ۲۷

۳۵
×·· ·× ۲n۲−n −۱

۲n۲+n −۱

می�کند. میل بینهایت سمت به n وقتی ،Sn حد تعیین است مطلوب

١
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کشور ریاضی المپیاد سومین اول مرحله�ی آزمون
معادله�های به D ′ Dو خط دو .۶

x −۱

۲
= y −۱

۳
= z −۱

۴
و

x +۱

۲
= y +۲

۴
= z −۱

۳

کنید. محاسبه را خط دو این مشترک عمود طول مفروضند.

به�دست را P صفحۀ از M مانند نقاطی هندسی مکان مفروضند P صفحۀ در C Bو ثابت نقطۀ دو .٧
.(k > ۰ و معلومند عدد دو k aو ) MB۲+kMC۲ = a۲ باشیم داشته که طوری به آورید

است: شده تعریف زیر صورت به حقیقی اعداد مجموعۀ در ⊕ دوتایی عمل .٨

∀x, y ∈R, x ⊕ y = x + y −x y

است؛ شرکتپذیر R ⊕در کنید ثابت اولا معمولی�اند. ضرب و تفریق جمع، راست، سمت اعمال آن در که
کنید. تعیین را عمل این در بی�اثر عضو ثانیاً

٢ ٢از صفحه�ی
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